
Limites et composition 
 
Rappel :  
Si  𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝒂
𝒇(𝒙) = 𝒃	𝒆𝒕	 𝐥𝐢𝐦

𝑿→𝒃
𝒈(𝑿) = 𝒄	alors 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝒂
𝒈2𝒇(𝒙)3 = 𝒄. 

 
Exercice 1 : 
Déterminer les limites suivantes : 

lim
8→9:

𝑒<=
>
?   et lim

8→=@
cos	( D

<8EF
) 

 
Exercice 2 :  
Soit la fonction 𝑓 définie par 𝑓(𝑥) = 	√𝑥< − 𝑥 − 2.  
 
Déterminer les limites de  𝑓 aux bornes de son ensemble de définition. 
 
  

Théorème des valeurs intermédiaires et sa 
conséquence 

 
Rappels :  
1°) TVI : 
 𝒇 est une fonction continue sur un intervalle I 
 𝒂	𝒆𝒕	𝒃 désignent deux nombres réels de I avec 𝒂 < 𝒃. 
Pour tout réel 𝒌 compris entre 𝒇(𝒂)	𝒆𝒕	𝒇(𝒃), il existe au moins un réel 𝒄 compris entre 
𝒂	𝒆𝒕	𝒃 tel que 𝒇(𝒄) = 𝒌. 
2°) Théorème de Bolzano (Conséquence du TVI) : 
𝒇 est une fonction continue sur un intervalle I 
 𝒂	𝒆𝒕	𝒃 désignent deux nombres réels de I avec 𝒂 < 𝒃. 
Si 0 est compris entre 𝒇(𝒂)	𝒆𝒕	𝒇(𝒃), c’est-à-dire si 𝒇(𝒂) et 𝒇(𝒃) sont de signes contraires, 
alors il existe au moins un réel 𝒄 compris entre 𝒂	𝒆𝒕	𝒃 tel que 𝒇(𝒄) = 𝟎. 
 
Exercice 1 :  
𝑓 est la fonction définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 𝑥D + 4𝑥< + 4𝑥. 
Démontrer qu’il existe au moins un réel 𝑐 compris entre -3 et 0 tel que 𝑓(𝑐) = 	−1. 
 
Exercice 2 : 
Démontrer que l’équation 𝑒<8EF = 𝑥 + 5 admet au moins une solution dans ℝ. 
 
Exercice 3 : 
𝑓 est la fonction définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 2 + 3𝑒=8. 
Démontrer qu’il existe au moins un réel 𝑐 compris entre 0 et 1 tel que 𝑓(𝑐) = 	4. 
 
Exercice 4 : 
Démontrer que l’équation 𝑥D − 𝑥 = 2𝑥< − 1 admet au moins une solution dans ℝ. 
 
 


